DIS CARPIMIN UZUNLUGUNUN iSPATI VE SONUGLARI

BARIS DEMIR

XYZ koordinat sisteminde a = (a,a,,a,) ve b = (b;,b,,b;) igin
dis garpim vektorii

2 bS

axb= (aghy —agh, , ab —aby , ab, —azb)
oldugunu biliyoruz.

a ve b niin belirttigi acinin dlgiisti € olmak iizere

I axb = (‘121’3 - “3b2>2 + (a3b1 - ale)Q + (“1b2 —ayh )2

= (“1b2 )2 + (“153)2 + (“le )2 + (“2b3 )2 + (“3b1)2 + (“3b2 )2
-2 ((111;1(12b2 + a1b1a3b3 + a2b2a3b3)

= ()" +(aghy) + (ab, ) +(agh )" + (ash,) + (aydy )’
(a8,)" + +(ayh,)’

+2 ((11171(12172 +a,bjasb, + a2b2a3b3)]

(2
_(“1 +a,

TR T2 iR 2
=l al-[[o|F =I[al-[[o]] -cos”0

+(“3b1 )2 + (a3b2 )2 + ("'31’3)2 - + (a3b3>2

24 a) (87 + 8,7 +0.7) — (ab, +ajh, +agh, )

—alf-115 PR cos?0)
—la|f-]|b|R -sin’0
bulunur.

O halde
llaxb[l=llall-[[b]]-sin®

olur. (0 <0 <7 oldugundan |sinf |=siné dir.)

Sonuglari:
1. Sifir vektoriinden farkl ; ve g niin dig ¢arpimi 6 ise bu
vektorler paraleldir. Ciinki (; xg = 6 olacagindan
Il a |- HEH -sinf = 0 olur. Budurumda # = 0 veya 6§ = 7 dir. O
halde a || b dir. Ozetle

axb=0sallb

olur.
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2.

B|-sin®

Sekildeki gibi a ve b fizerine kurulu paralelkenarin alani
[lall (H bl ~Sin9) olacagindan

Alan =|| axb ||

olur.

—
ol

l b A

Sekildeki gibi ;, Z ve Z iizerine kurulu paralelyiizliiniin hacmi

V = A.h dir. Fakat biliyoruz ki

A &

A=llaxb]|
ve
h=llc||-|cosd|
olacagindan
V=llaxbll-le]l-|cost]
bulunur. Dikkat ederseniz ; ><Z ile Z niin belirttigi aginin dlgiisti €

olmak iizere, esitligin sag tarafi a x b ile ¢ niin i¢ carpiminin mutlak

degerine esittir. Yani
V= |< axb, c >|

olur. Bu i¢ ¢carpimda ; = (al,a2,a3) , Z = (by,0,,b,) ve

-

¢ = (¢),¢y,¢4) yerine yazilirsa

v=|% %l | %0 %,
e, bl Y b b 2B b| 3
2 Y3 1% 1 %
yani
al 0,2 a3
V=|b b b
G & &
olur.
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